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PRZESTRZENIE RZUTOWE Z DZIUR A

Stowa kluczowe przestrzé rzutowa, przestrzerzutowa z dziuy, uzupetnienie

W literaturze meéna odnalé¢ dwie definicje przestrzeni afinicznej: jest to gsirzé
rzutowa z usumria w niej hiperptaszczyzn lub przestrze rzutowa z hiperptaszczyzrw niej
wyrézniong. Wiadomo,ze obie te definicjessréwnowane, jeli usunkta hiperptaszczyzna me
by¢ wyrazona w terminach tak otrzymanej przestrzeni afinggzWowczas mgemy odzyskéa
przestrzé rzutows z przestrzeni afinicznej. W zgdku z tym pojawia si pytanie: jak daa musi
by¢ nieusungta cz$¢ przestrzeni rzutowej, aby rima bylo j z tej czsci odzyska?

S tez inne przyklady, gdzie w wyniku usuieia hiperptaszczyzny otrzymujemy pewn
geometr¢ afiniczmy. Przestrzé biegunowa bez jednej ze swych geometrycznych pipszczyzn
jest rozpatrywana jako afiniczna przestrbéegunowa (por. [1], [4]). W przypadku gdy usuwamy
przestrzeni rzutowej dowainjej podprzestrag pozostaty fragment posiada wtasciozarowno
rzutowe jak i afiniczne i jest to tzvslit space (por. [2], [3]). My zajmujemy¢sprzypadkiem
jeszcze bardziej ogéinym: przestrzgrdutong M z usungtym dowolnym podzbiorem jej punktéw
W - horyzontem. Te proste z M, ktérg cate zawarte W, takze zostaj usunite. W nieusurg-
tym fragmencie M, ktéry nazywamy uzupetnienid® do M, definiujemy réwnolegke: dwie
proste g rownolegte, jéli przecinaj si¢ na horyzoncieW. Rozr@niamy dwie roziczne klasy
maksymalnych klik réwnolegkei i pokazujemyze obie g definiowalne w terminach uzupehie-
nia. Jedna z nich skladazsie zbioréw prostych przechagzych przez ustalony punktW. Taki
zbiér nazywamy kierunkiem gwiazdy. Odzyskujemy ustepunkty utésamiajc je z kierunkami
gwiazd. Nasjpnie badamy plaszczyzny naszego uzupelnienia. Qkaeyze kazda taka ptaszczy-
zZne mazemy rozpaé przy pomocy trojkta, ktérego boki niegscatkowicie usunite. Dziki temu
potrafimy zdefiniowd te ptaszczyzny w uzupetnieniu. Brakeg proste z M odzyskujemy jako
przeckcia odpowiednich ptaszczyzn. Wszystkie nasze raania prowadzoneasprzy zataeniu,
ze () na kadej prostej z M liczba usugtych punktéw jest mniejsza lub réwna liczbie poadsth
punktéw minus dwa.



Ostatecznie dowodzimy naptjace
Twierdzenie: J&li M jest przestrzeni rzutowa wymiaru co najmniej 3W jest podzbiorem zbioru
punktéw z M, oraz M speia zalenie §), woéwczas zaréwno M jak W mogy

by¢ odzyskane z uzupetnieni&l do M.

Literatura :
1. Cohen, AM., Shult, E.E.: ,,Affine polar spaces&din. Dedicata 35 (1990), 43-76.
2. Karzel, H., Meissner, H.: ,, Geschlitze inzidenzgren und normale fastmoduln”, Abh.
Math. Sem. Univ. Hamb. 31 (1967), 69-88.
3. Karzel, H., Pieper, I.: ,,Bericht uber geschlitzteidenzgruppen”, Jber. Deutsh. Math.-
Verein. 70 (1970), 70-114.
4. Prazmowska, M., Pramowski, K., Zynel, M.: ,, Affine polar spaces, their Grassman-

nians, and adjacencies”, Math. Pannonica 20 (2@1959.



